Kondicionalisok és mindenféle kovetkeztetések

2024. oktober 11.
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Megint lovagok és 16kotSk
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Megint lovagok és l6kotsk

113. A is, B is vagy lovag, vagy 16k6t6 (egyméastol
fiiggetleniil).
A: Ha B lovag, akkor én 10kot6 vagyok.

Miféle A és B?
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Megint lovagok és l6kotsk

113. A is, B is vagy lovag, vagy 16k6t6 (egyméastol
fiiggetleniil).

A: Ha B lovag, akkor én 10kot6 vagyok.

Miféle A és B?

114. X-et és Y-t rablassal vadoljak. Van két tanu, A és B,
mindkettdjiik vagy lovag, vagy 16kot6.

A: Ha X biinés, akkor Y is az.

B: X artatlan, vagy Y biinés.

Biztos-e, hogy A és B azonos tipusa?
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Megint lovagok és l6kotsk

113. A is, B is vagy lovag, vagy 16k6t6 (egyméastol
fiiggetleniil).

A: Ha B lovag, akkor én 10kot6 vagyok.

Miféle A és B?

114. X-et és Y-t rablassal vadoljak. Van két tanu, A és B,
mindkettdjiik vagy lovag, vagy 16kot6.

A: Ha X biinés, akkor Y is az.

B: X artatlan, vagy Y biinés.

Biztos-e, hogy A és B azonos tipusa?

Ugyanazt allitottak, hiszen

P—-Q<-PVQ
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Logikai torvények 2.: Kovetkeztetési szabélyok
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Logikai torvények 2.: Kovetkeztetési szabélyok

115. Megint a lovagok és 16kot6k szigetén, harom helybeli
van jelen.

A: B lovag.

B: Ha A lovag, akkor C is.

Miféle A, B és C7
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Logikai torvények 2.: Kovetkeztetési szabélyok

115. Megint a lovagok és 16kot6k szigetén, harom helybeli

van jelen.

A: B lovag.

B: Ha A lovag, akkor C is.

Miféle A, B és C7
Ebben a feladatban egy P — @ alakd mondatrél megtudtuk,
hogy igaz (hiszen megtudtuk, hogy B lovag, és egy ilyet
allitott), és azt is megtudtuk, hogy P igaz (A lovag, hiszen
igazat mondott azzal, hogy B lovag. Ebbél rogton tudtuk, hogy
Q is igaz azaz C' lovag.
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Logikai torvények 2.: Kovetkeztetési szabélyok

115. Megint a lovagok és 16kot6k szigetén, harom helybeli

van jelen.

A: B lovag.

B: Ha A lovag, akkor C is.

Miféle A, B és C7
Ebben a feladatban egy P — @ alakd mondatrél megtudtuk,
hogy igaz (hiszen megtudtuk, hogy B lovag, és egy ilyet
allitott), és azt is megtudtuk, hogy P igaz (A lovag, hiszen
igazat mondott azzal, hogy B lovag. Ebbél rogton tudtuk, hogy
Q is igaz azaz C' lovag.

Tehat szimbo6lumokban kifejezve igy kdvetkeztettiink:

{P—=Q, P}=Q
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Logikai torvények 2.: Kovetkeztetési szabalyok

115. Megint a lovagok és 16kot6k szigetén, harom helybeli

van jelen.

A: B lovag.

B: Ha A lovag, akkor C is.

Miféle A, B és C7
Ebben a feladatban egy P — @ alakd mondatrél megtudtuk,
hogy igaz (hiszen megtudtuk, hogy B lovag, és egy ilyet
allitott), és azt is megtudtuk, hogy P igaz (A lovag, hiszen
igazat mondott azzal, hogy B lovag. Ebbél rogton tudtuk, hogy
Q is igaz azaz C' lovag.

Tehat szimbo6lumokban kifejezve igy kdvetkeztettiink:

{P=Q, P} =Q

A = jelet megel6z6 mondathalmaz elemei a premisszak, az
utana levé mondat a konkldzié.
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Mi is az a helyes kovetkeztetés?
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Mi is az a helyes kovetkeztetés?

Egy kovetkeztetés akkor és csak akkor helyes, ha barmilyen is
legyen a szerepls részmondatok igazsigértéke, amennyiben a
premisszak igazak, igaz lesz a konklzi6 is.
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Mi is az a helyes kovetkeztetés?

Egy kovetkeztetés akkor és csak akkor helyes, ha barmilyen is
legyen a szerepls részmondatok igazsigértéke, amennyiben a
premisszak igazak, igaz lesz a konklzi6 is.

Egy kovetkeztetési szabaly akkor érvényes, ha a benne szerepld
mondatbetiik minden behelyettesitésével helyes kdvetkeztetést
kapunk.
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Mi is az a helyes kovetkeztetés?

Egy kovetkeztetés akkor és csak akkor helyes, ha barmilyen is
legyen a szerepls részmondatok igazsigértéke, amennyiben a
premisszak igazak, igaz lesz a konklzi6 is.

Egy kovetkeztetési szabaly akkor érvényes, ha a benne szerepld
mondatbetiik minden behelyettesitésével helyes kdvetkeztetést
kapunk.

A fenti kévetkeztetési szabaly a modus ponens vagy levdlasztdsi
szabdly.
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Mi is az a helyes kovetkeztetés?

Egy kovetkeztetés akkor és csak akkor helyes, ha barmilyen is
legyen a szerepls részmondatok igazsigértéke, amennyiben a
premisszak igazak, igaz lesz a konklzi6 is.

Egy kovetkeztetési szabaly akkor érvényes, ha a benne szerepld
mondatbetiik minden behelyettesitésével helyes kdvetkeztetést
kapunk.

A fenti kévetkeztetési szabaly a modus ponens vagy levdlasztdsi
szabdly.
Két tovabbi kovetkertetési szabély kondicionélissal:
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Mi is az a helyes kovetkeztetés?

Egy kovetkeztetés akkor és csak akkor helyes, ha barmilyen is
legyen a szerepls részmondatok igazsigértéke, amennyiben a
premisszak igazak, igaz lesz a konklzi6 is.

Egy kovetkeztetési szabaly akkor érvényes, ha a benne szerepld
mondatbetiik minden behelyettesitésével helyes kdvetkeztetést
kapunk.

A fenti kévetkeztetési szabaly a modus ponens vagy levdlasztdsi
szabdly.
Két tovabbi kovetkertetési szabély kondicionélissal:

{A— B, B— C} = A— C (lancszabdly)

Indirekt aton lehet igazolni: tegyiik fel, hogy a premisszik
igazak és a konkltzié hamis. Ellentmondasra jutunk.
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Mi is az a helyes kovetkeztetés?

Egy kovetkeztetés akkor és csak akkor helyes, ha barmilyen is
legyen a szerepls részmondatok igazsigértéke, amennyiben a
premisszak igazak, igaz lesz a konklzi6 is.

Egy kovetkeztetési szabaly akkor érvényes, ha a benne szerepld
mondatbetiik minden behelyettesitésével helyes kdvetkeztetést
kapunk.

A fenti kévetkeztetési szabaly a modus ponens vagy levdlasztdsi
szabdly.
Két tovabbi kovetkertetési szabély kondicionélissal:

{A— B, B— C} = A— C (lancszabdly)

Indirekt aton lehet igazolni: tegyiik fel, hogy a premisszik
igazak és a konkltzié hamis. Ellentmondasra jutunk.

{A — B, =B} — —A (modus tollens)
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Kovetkeztetési szabélyok (folytatas)
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Kovetkeztetési szabélyok (folytatas)

A < B akkor és csak akkor 4ll fenn, ha A = B és B= A is
fennall.
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Kovetkeztetési szabélyok (folytatas)

A < B akkor és csak akkor 4ll fenn, ha A = B és B= A is
fennall.

84. feladat (oktober 1.):
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Kovetkeztetési szabélyok (folytatas)

A < B akkor és csak akkor 4ll fenn, ha A = B és B= A is
fennall.

84. feladat (oktober 1.):

{P.=(PrQ)} = —Q
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Kovetkeztetési szabélyok (folytatas)

A < B akkor és csak akkor 4ll fenn, ha A = B és B= A is
fennall.

84. feladat (oktober 1.):

{P.=(PrQ)} = —Q

85. feladat:
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Kovetkeztetési szabélyok (folytatas)

A < B akkor és csak akkor 4ll fenn, ha A = B és B= A is
fennall.

84. feladat (oktober 1.):

{P.=(PrQ)} = —Q

85. feladat:

{PVQ, -P}=Q
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Kovetkeztetési szabélyok (folytatas)

A < B akkor és csak akkor 4ll fenn, ha A = B és B= A is
fennall.

84. feladat (oktober 1.):

{P.=(PrQ)} = —Q

85. feladat:
{PvQ, ~P}=Q
Két még trividlisabb kovetkeztetési szabaly:

ANB= A

A=AV B
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Még egy par kondicionalis-feladat
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Még egy par kondicionalis-feladat

109.
A: Ha én lovag vagyok, akkor B is az.
Mit tudtunk meg ebbgl?
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Még egy par kondicionalis-feladat

109.
A: Ha én lovag vagyok, akkor B is az.
Mit tudtunk meg ebbgl?

110.
A: Ha lovag vagyok, megeszem a kalapomat.

Bizonyitand6, hogy A kénytelen megenni a kalapjat.
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Még egy par kondicionalis-feladat

109.
A: Ha én lovag vagyok, akkor B is az.
Mit tudtunk meg ebbgl?

110.
A: Ha lovag vagyok, megeszem a kalapomat.

Bizonyitand6, hogy A kénytelen megenni a kalapjat.

111.
A: Ha lovag vagyok, akkor kett6 meg ketts az négy.
A lovag, vagy 16kotG?
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Még egy par kondicionalis-feladat

109.
A: Ha én lovag vagyok, akkor B is az.
Mit tudtunk meg ebbgl?

110.
A: Ha lovag vagyok, megeszem a kalapomat.

Bizonyitand6, hogy A kénytelen megenni a kalapjat.

111.
A: Ha lovag vagyok, akkor kett6 meg ketts az négy.
A lovag, vagy 16kotG?

112. A allitélag ezt mondta:
Ha lovag vagyok, akkor kett6 meg ketts az 6t.

Mit mondjunk erre?
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Smullyan szerelmei
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Smullyan szerelmei

117. Tegyiik fel, hogy valaki megkérdezi télem: , Tényleg igaz, hogy
ha 6in szereti Bettyt, akkor szereti Jane-t is?” Ezt vdlaszolom: ,Ha igaz,

akkor szeretem Bettyt.”
Kovetkezik ebbél, hogy szeretem Bettyt? Kovetkezik ebbél, hogy

szeretem Jane-t?
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Smullyan szerelmei

117. Tegyiik fel, hogy valaki megkérdezi télem: , Tényleg igaz, hogy
ha 6in szereti Bettyt, akkor szereti Jane-t is?” Ezt vdlaszolom: ,Ha igaz,

akkor szeretem Bettyt.”
Kovetkezik ebbél, hogy szeretem Bettyt? Kovetkezik ebbél, hogy

szeretem Jane-t?

119. Most hdrom lany van, Sue, Marcia és Dianne. A kovetkezdket

tudjuk:
1. A hdrom ldny koziil legaldbb egyet szeretek.
2. Ha Sue-t szeretem, de Diannet nem, akkor Marciat is szeretem.
3. Vagy Diannet is és Marciat is szeretem, vagy egyikiiket sem.
4. Ha szeretem Diannet, akkor Sue-t is szeretem.
Melyik lanyt szeretem?
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Aranykeresés bikondicionalisokkal
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Aranykeresés bikondicionalisokkal

122. Van-e arany ezen a szigeten? A lovagok és I6kotok egyik
szigetérdl azt beszélik, hogy valahol a szigeten arany van elasva. On
megérkezik a szigetre, és megkérdezi az egyik bennsziildttet, A-L, hogy
vajon van-e arany a szigeten. O akovetkezd vilaszt adja: ,,Akkor és csak
akkor van arany a szigeten, ha lovag vagyok”.

A feladat két részb6l all:

a) Meg lehet mondani, hogy A lovag vagy 16k6t8?

b) Meg lehet mondani, hogy van-e arany a szigeten?

Maté Andras Mi a cime? 10.11.



Aranykeresés bikondicionalisokkal

122. Van-e arany ezen a szigeten? A lovagok és I6kotok egyik
szigetérdl azt beszélik, hogy valahol a szigeten arany van elasva. On
megérkezik a szigetre, és megkérdezi az egyik bennsziildttet, A-L, hogy
vajon van-e arany a szigeten. O akovetkezd vilaszt adja: ,,Akkor és csak
akkor van arany a szigeten, ha lovag vagyok”.

A feladat két részb6l all:

a) Meg lehet mondani, hogy A lovag vagy 16k6t8?

b) Meg lehet mondani, hogy van-e arany a szigeten?

123. Kérdezziik meg A-t6l: ,Igaz-e, hogy akkor és csak
akkor van arany a szigeten, ha On lovag?”

Ha igennle vélaszol, akkor ez nem mas, mint az el§z8
feladat. Es ha nemet mond? Meg tudjuk vélaszolni a fenti
a) és b) kérdéseket?
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Még mindig az arany nyoméaban

124. Hogyan lettem gazdag? Ez a torténet sajnos nem igaz. De
érdekes, igy hdt elmondom.

Talltam hérom szomszédos szigetet, A-t, B-t és C-t. Tudtam, hogy
a hdrom sziget koziil legaldbb az egyiken arany van eldsva, de nem
tudtam, hogy melyiken. B és C sziget lakatlan volt, az A szigeten
lovagok és 16kotdk laktak, és lehetséges volt, hogy van néhény nor-
milis is a szigeten, de nem tudtam, hogy tényleg vannak-e normdlisak,
vagy nincsenek.

Nagy szerencsémre taldltam egy térképet a szigetekrdl, amit a hires
és szeszélyes kalézkapitdny, Marston hagyott htra, ugyanis 6 4sta el
az aranyat. Az iizenet természetesen titkosirdssal irodott. Mikor meg-
fejtettem, kideriilt, hogy két mondatbdl 4ll. Tme:

1. AZ A SZIGETEN NINCS ARANY.

2. HA EL NORMALIS AZ A SZIGETEN,
AKKOR KET SZIGETEN IS VAN ARANY.

Elrohantam az A szigetre, tudtam, hogy a bennsziilttek mindent
tudnak az aranyrél. A sziget kirdlya kitaldlta, hogy miben santikdlok,
és vildgosan a tudtomra adta, hogy minddssze egyetlen kérdést enge-
délyez, amit egy éltalam taldlomra kivalasztott bennsziilotinek tehetek
fel. Azt semmiképp nem tudhattam, hogy a bennsziilstt lovag, 16kotd
vagy normalis.
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A torténet folytatédsa

Ki kellett tehdt taldlnom egy olyan kérdést, hogy az arra adott vilasz
alapjan ki tudjak vélasztani egy olyan szigetet, amin biztosan van
arany.

Mit kérdezhettem?
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Még mindig az arany bikondicionélisok
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Még mindig az arany bikondicionélisok

126. Tegyiik fel, hogy van két szomszédos sziget, amit kizdrélag
lovagok és 16koték laknak (normalisok nincsenek). Elaruljak Onnek,
hogy az egyik szigeten péros, a mésikon pdratlan szimd lovag él.

Azt is elmondjik, hogy azon a szigeten, ahol pdros szdmi lovag él,
van arany, a masikon nincs.

On kivilasztja az egyik szigetet, €s odaldtogat. Minden lakos tudja,
hogy hdny lovag és hédny 16k6tS €l a szigeten. On kikérdezi a sziget
harom lakéjat, A-t, B-t és C-t, akik a kivetkezSket 4llitjak:

A: Ezen a szigeten paros szamu 16kotd €.

B: Pillanatnyilag pératlan szdmd ember van a szigeten.

C: Akkor és csak akkor vagyok lovag, ha A és B azonos tipusi.

Feltéve, hogy On nem lovag és nem is 16kitd, és hogy pillanatnyi-
lag On az egyetlen litogaté a szigeten, van arany a szigeten vagy
nincs?
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Még mindig az arany bikondicionélisok

126. Tegyiik fel, hogy van két szomszédos sziget, amit kizdrélag
lovagok és 16koték laknak (normalisok nincsenek). Elaruljak Onnek,
hogy az egyik szigeten péros, a mésikon pdratlan szimd lovag él.

Azt is elmondjik, hogy azon a szigeten, ahol pdros szdmi lovag él,
van arany, a masikon nincs.

On kivilasztja az egyik szigetet, €s odaldtogat. Minden lakos tudja,
hogy hdny lovag és hédny 16k6tS €l a szigeten. On kikérdezi a sziget
harom lakéjat, A-t, B-t és C-t, akik a kivetkezSket 4llitjak:

A: Ezen a szigeten paros szamu 16kotd €.

B: Pillanatnyilag pératlan szdmd ember van a szigeten.

C: Akkor és csak akkor vagyok lovag, ha A és B azonos tipusi.

Feltéve, hogy On nem lovag és nem is 16kitd, és hogy pillanatnyi-
lag On az egyetlen litogaté a szigeten, van arany a szigeten vagy
nincs?

A bikondicionalis asszociativ:

A<+ B+ (C)e (A< B)«C
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Ujra a ladikak

Most a Bellini- és a Cellini-fitik is készitenek ilyeneket. A
Bellini-csalad hagyomanya, hogy igaz feliratokat irnak a
ladakra, a Celliniek hamisakat
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Ujra a ladikak

Most a Bellini- és a Cellini-fitik is készitenek ilyeneket. A
Bellini-csalad hagyomanya, hogy igaz feliratokat irnak a
ladakra, a Celliniek hamisakat

127.

Egy ladikan ez a felirat van: Kzt a ladikat nem Bellini fit
készitette.” Ki készitette?
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Ujra a ladikak

Most a Bellini- és a Cellini-fitik is készitenek ilyeneket. A
Bellini-csalad hagyomanya, hogy igaz feliratokat irnak a
ladakra, a Celliniek hamisakat

128. Egy msik alkalommal olyan l4dikat lattam, aminek a feliratdbol
ki tudtam kovetkeztetni, hogy a ladikat csak Cellini készithette.
Ki tudja taldlni, mi lehetett a felirat?
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Ujra a ladikak

Most a Bellini- és a Cellini-fitik is készitenek ilyeneket. A
Bellini-csalad hagyomanya, hogy igaz feliratokat irnak a
ladakra, a Celliniek hamisakat

129. Azok alegértékesebb ladikdk, amelyek feliratabol ki lehet ki vet-
keztetni, hogy alddikat vagy Bellini, vagy Cellini készitette, de azt nem,

hogy melyikiik. Volt szerencsém egyszer egy ilyen ladikdhoz. Ki tudja
taldlni, hogy mi lehetett a felirat?
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Otthon gondolkozzanak ezeken a feladatokon
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Otthon gondolkozzanak ezeken a feladatokon

130. Ebbél kidertil-e valami?

a ladikat
ettenm-

Fazt

én készit
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Otthon gondolkozzanak ezeken a feladatokon

132. Egyszer a kivetkezd pdrra bukkantam:

Ki készitette az egyes ladikdkat?
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Ez is otthonra maradt

133. Masszor a kivetkezd pdrra bukkantam:

Ki készitette az egyes ladikdkat?

Maté Andras Mi a cime? 10.11.



